5 Induktionsbevis -

5.1 Visaatttalet n’—n 4r jamnt delbart med 6 d n 4r ett naturligt tal
a) med hjilp av induktion b) utan att anvinda induktion

5.2 Visa med hjilp av induktion att talet
a) 3271 & jamnt delbart med 8 da n 4r ett naturligt tal

b) 15" —-7" drjamnt delbart med 8 d n dr ett naturligt tal
5.3 Visamed hjdlp av induktion att 1+35+9+...+(4n—-3)=n2n-1) dd n=1,2,3..

2

5.4 Summan avde n forsta jimna talen &r n“ +n . Visa dettal

55 Visaatt 12+22+32+m+n2m%n(n+1)(2n+l) ddn=1,273, ..

56 Lit s,=1-2+2-3+3-4+..+n-(n+]) for n=123 ..

a) Skriv summan s, med hjilp av summatecknet X

b) Visaatt s, x%—n»(n+1)»(n+2)

o) Visaatt Yk(k+1)(k+2)= -zi—n(n +1)(n+2)(n +3)
k=1

5.7 Undersok for vilka naturliga tal # det galler att 2" > n®.

Visa sedan med hjilp av induktion att ditt pastdende stammer.

n
5.8 Visaatt 2-12—<2—-}~ dd n=1,2,3,..
k=1k n

5.9 Anvind induktion f5r att visa formeln for den geometriska summan:

1 x"--l

l+x+x2+x+.+x" = T x21, n=12,3,..
x-.-
5.10 Visaatt ~1—+——2§-+%+m,,+i=2~n+2 for alla naturliga tal n=1.
2 2 2 2" 2"
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5.11 Visaatt 1+~;~+-+ """"" +—1—<—g- for alla naturligatal n>35 .

5.12 Talftjden ay,a9,a3,... definieras rekursivt genom

a =1, apy;=2a,+1 for n=1,2,3, ..

Visaatt a,=2"~1,n=1,2,3, ..

5.13 Talen i foljden 1,1,2,3,5,8,13, ... kallas Fibonaccital. Om det n-te Fibonaccitalet
kallas ¢, dralltsd c; =cp =1 och c,=cpg+cpp fOr n=3,4,5, ..

a) Visaatt cj+cy+eyt.cy=cCppp—1 for n=1,2,3, ..

. 1{(1+5Y (1-v5)") ..
b) Visaatt cnx:[.g[[ 5 ]m[ 5 ) for n=1,2,3, ..
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