
5. Sobolev spaces: basic definitions  

5.1  Auxiliary facts 

We shall use the following well‐known facts about completion of a normed space.  
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Usually one denotes the completion as a closure:   
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Equivalent norms. Two norms  and   on   are equivalent if they which satisfy the 
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In what follows, we identify two (normed) spaces with equivalent norms.    

Another important fact is the following  
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In  order  to  work  with  weak  solutions  one  has  to  relax  the  notion  of  derivative  and 
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Remark 2. The introduced  ,  satisfies all the properties of a norm on any subspace of 
differentiable  functions.  In  particular,  if  we  consider  all  differentiable  functions  with 
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Example 1. Consider the sequence  
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Corollary 1. We have the following embeddings: 
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We comment briefly some special cases: 
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